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UNE CONDITION SUFFISANTE D'EXISTENCE DU MOMENT 
D'ORDRE m (ENTIER) DU CHAOS MULTIPLICATIF 

Note 
Fan Ai Hua 

Conservons toutes les notions et notations dans l'article de J.-P. Kahane 

sur le chaos multiplicatif Cl]. 

On a bien une condition nécessaire et suffisante de convergence Lm (m 2 2) 

de la martingale Qn~(K) correspondant à q(t.s) = ; p,(t.s) : 
n=l 
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Km 
exP c 

l<j <km 
q(tj,tk) d~(tl)...da(tm) < 00. 

Pour tirer de là une condition plus parlante, posons 
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q1 = q+t2) + W& + . l  ’  + qv1  J,) 

92 = qCt2Ji) + q(t& + l  l  * + q(t,,t,) 
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qk = s(tk'tl) t . . . + q(tk'tk_l) + q$$k+l) + 
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% = 9(trn9ti) + 9(tm9t21 + . l  l  + q(tm’tm-l) 

avec les notations évidentes 

Alors 

q(tk’tj) = qCtj Ptk) 

j < k. 
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donc 

Ensu 

Une conc&tian bu&$&w& d’ex&tence du moment d’uh&e m (WL&%)... - Note 

d'après l'inégalité de %lder 

exp c q(tj ,tk)d~(tl). . .da(t,) ' . . . 
Km l<j<kim 

te on va calculer la première intégrale 
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=J (I exp F q(s,tl 1 m-l 
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Comme 

I J . . . . . . 
Km 

exp 5 ql = 
J J 

. . . Km exp $ q2 = . . . = I J Km exp ; qm 

on obtient finalement 

THÉORÈME. POU~ avu& à La duti non dEgEn&.ticxnce @tiz’de PuptiaQu.4 Q 

cumqundati d q(t.~) eX ECQCJ(K)I~ < m, il ~u&$LZ qu’un ti 

(1) 1 m-l 
exp : qht) Wt) do(s) < 00. 

Référence 

sup 
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5 q(s,t) do(t) < 00. 
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