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UNE CONDITION SUFFISANTE D’EXISTENCE DU MOMENT

D’ORDRE m (ENTIER) BU CHAOS MULTIPLICATIF
t
Fan Xi eHua

Conservons toutes les notions et notations dans 1l'article de J.-P. Kahane

sur le chaos multiplicatif [1].

. iy 2 . . m
On a bien une condition nécessaire et suffisante de convergence L (m 2 2)

de la martingale Qo(K) correspondant & q(t.s) = ) p,(t.s):
n=1

exp ) q(t.,t,)) do(t,)...do(t) < .
J me 1<j<k<m Ik ! n

Pour tirer de 13 une condition plus parlante, posons

q; = a(ty,ty) +alty,t) + ...+ q(ty,t)
q, = q(ty,t)) + a(tytg) + ...+ q(ty,t)
&)
Q = q(tk,tl) + oot q(tk,tk_l) + q(tk’tk+1) S q(tk,tm)
a, = at,t)) +alt ,t)) + ... +q(t .t )

avec les notations €videntes

q(tk,tj) = q(tj,tk) j <k

Alors

(** tst = % t,t = % cesn
) lstksm alt;,ty) j;k at;,t) = 3(ay + ...+ Q)
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donc, d'apres 1'inégalité de Holder

(ME!

q
[...ij exp Z q(tj,tk)dc(tl)...dc(tm) < [J...JKm exp 1]

1<j<ks<m

Ensuite on va calculer la premiére intégrale

(entien)... - Note

ijm exp% (q(typty) +q(t,tg) + .o+ qlty,t))) do(ty)...do(t)

i JK {UK exp 7 alt;,ty) dO(tz)] UK exp 3 Q(tl‘,tm) do(tm)]} do(t,)

mn m-1
= J [J exp 5 q(s,t)] do(s).
K VK

Comme

o B B R A
Km 21 Km 2 "2 Km 2

on obtient finalement

THEOREME. Pouwt avoin A La §ois non dégénérescence forte de £'operateur Q

comespondant @ q(t.s) et E[Qo(K)I™ < », il suffit qu'on ait

m-1
(1) f U exp%q(s,t) do(t)] do(s) < o.
k Uk

En panticulien, La condition précédente peut etrne remplacée par

(2) sup J exp % q(s,t) do(t) < o,
s K
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